ZADACI IZ GEOMETRIJE

II grupa
1. Ako je 
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 konačna podgrupa grupe izometrija 
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 EMBED Equation.3  [image: image4.wmf]E

, dokazati da postoji tačka  u 
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 koja je fiksna za sve elemente grupe 
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 EMBED Equation.3  [image: image7.wmf].
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2. Što je kompozicija dvije rotacije u ravni 
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3. Data su dva kruga  
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.  Naći sve transformacije sličnosti koje   C  slikaju u   C 
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4. Date su prave D  i D
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 i tačke 
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.  Dokazati da postoji direktna sličnost 
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 takva da 
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5. Neka su 
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 i 
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tačke u ravni, i 
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 njihove slike preko neke fiksirane inverzije. Dokazati da su tačke 
[image: image28.wmf]'

'

,

,

,

B

A

B

A

ciklične ili kolinearne.
6. Opisati sve krugove koje čuva fiksirana inverzija.
7. Odrediti sliku kruga sa centrom u tački 
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 pri inverziji čiji je pol tačka 
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8. Odrediti sliku centra kruga pri inverziji čiji pol nije na tom krugu.
9. Dat je trougao 
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Simetrala duži 
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 siječe krug opisan oko ovog trougla u tačkama 
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 Pretpostavimo da je 
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 sa iste strane 
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 Dokazati da su 
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 simetrale redom unutrašnjeg i spoljašnjeg ugla kod tjemena 
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10. Data je tačka 
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  u unutrašnjosti trougla 
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1) Pretpostavimo da 
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 Dokazati da je površina trougla 
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 jednaka 
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2) Koristeći homotetiju sa centrom u 
[image: image52.wmf]A

, pokazati da nejednakost u 1) vrijedi za svaku tačku 
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3) Koristeći sliku tačke 
[image: image54.wmf]P

 preko refleksije u odnosu na simetralu ugla kod tjemena 
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, dokazati da je 
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4) Izvesti da je 
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, a zatim da je 
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5) Pokazati da u nejednakosti 4) važi znak jednakosti ako i samo ako je trougao 
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 jednakostraničan i 
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 je centar trougla.

11.     Dat je trougao 
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. Prava 
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 kroz tačku 
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          Dokazati da je prava 
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 simetrala ugla kod tjemena 
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 ako i samo ako je                                                
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12.  Dat je trougao 
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  i 
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 proizvoljna tačka ravni. Neka su 
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       ortogonalne projekcije tačke 
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13.   Date su tačke 
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 Što je centar direktne 

   sličnosti koja tačku  
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 slika u tačku 
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14.   Data su dva kruga  
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.  Naći sve inverzije koje   C  slikaju u   C 
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15.    Data su dva kruga  
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.  Dokazati da postoji inverzija koja ih slika u  
               dvije linije ili dva koncentrična kruga.

16. Date su četiri tačke u ravni 
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 Dokazati pomoću inverzije nejednakost   
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 (Ptolomejeva nejednakost).

U kojem slučaju važi jednakost?

17. Da li postoji figura u ravni čija je grupa izometrija  izomorfna alternirajućoj grupi 
[image: image97.wmf]4
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 (tj. grupi parnih permutacija skupa od četiri elementa)? 
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